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3. Show that the function v : C\ {0} — R given by
u(z) = log|z|

is harmonic, but it is not the real part of a holomorphic function in C\ {0}.
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Georg Friedrich Bernhard Riemann
17 September 1826 - 20 July 1866

Eine harmonische Function u kann nicht in einem Punkt im Innern ein
Minimum oder ein Maximum haben, wenn sie nicht uberall constant ist.

(A harmonic function u cannot have either a minimum or a maximum at an
interior point unless it is constant.)

"Grundlagen fur eine allgemeine Theorie der Functionen einer veranderlichen
complexen Grosse”

Dissertation Gottingen (1851)



